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METROPOLITAINE

Problème (Enonće)

Partie 1

On considère la fonctionf définie surR par :

f(x) =
(
x2 − 5x + 7

)
ex.

1. On noteC sa courbe repr´esentative dans un repère orthonormal
(

O,
−→
ı ,

−→


)
d’unité

graphique 2 cm.

(a) Déterminer la limite def en+∞.

(b) On rappelle que : lim
x→−∞

xnex = 0 pour toutn entier naturel.

En remarquant quef(x) = x2ex − 5xex + 7ex, déterminer la limite def
en−∞.
En déduire queC admet une asymptote dont on donnera une équation.

2. (a) Démontrer que pour toutx deR on a :f ′(x) = (x2 − 3x + 2)ex.

(b) Déterminer le signe def ′(x) puis les variations def .
Dresser le tableau de variations def (on donnera les valeurs exactes de
f(1) et def(2)).

3. (a) Déterminer une équation de la tangente T à la courbeC au point d’abscisse
0.

(b) Que peut-on dire de la tangente àC au point d’abscisse 1 ? et au point
d’abscisse 2 ?

4. Reproduire puis compl´eter le tableau suivant :

x −2 −1 0 1 2 2, 5
f(x)

On donnera des valeurs approch´ees à10−2 près par d´efaut.

5. Construire la droite T et la courbeC.

Partie 2

1. (a) Hachurer sur le dessin la partie du plan comprise entre la courbeC, la droite
d’équationx = 1 et les deux axes du repère. On appelleA son aire, en cm2.

1



(b) En utilisant la partie 1 montrer que pour toutx de l’intervalle [0 ; 1] on a :

7 6 f(x) 6 3e.

(c) En déduire l’encadrement suivant :

7 6
∫ 1

0

f(x) dx 6 3e.

(d) En utilisant l’encadremement ci-dessus justifier que l’aireA est comprise
entre 28 et 33 cm2.

2. (a) Soitg la fonction définie surR par :

g(x) =
(
x2 − 7x + 14

)
ex.

Montrer queg est une primitive def surR.

(b) En déduire la valeur exacte deA puis la valeur arrondie à l’unité pr`es.
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