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METROPOLITAINE

Problème (Enonće)

Partie A :

Cette partie concerne l’étude et la repr´esentation graphique de la fonctionf définie

sur l’intervalle

[
0 ;

5
2

]
par :

f(x) = ln(4x + 1) − x + 1.

1. Calculerf ′(x) et vérifier que :f ′(x) =
− 4x + 3
4x + 1

.

(a) Résoudre l’équationf ′(x) = 0.

(b) Etudier le signe def(x).

(c) Dresser le tableau de variations de la fonctionf sur l’intervalle

[
0 ;

5
2

]
.

(Les valeurs utiles def(x) seront donn´ees sous forme exacte.)

2. Recopier et compl´eter le tableau de valeurs suivant (arrondir les r´esultats à10−2

près) :

x 0 0, 5 0, 75 1 1, 5 2 2, 5
f(x) 1, 60 1, 45 1, 20

3. Sur la feuille de papier millim´etré fournie, tracer la courbe représentative de la
fonctionf en prenant pour unité graphique 5 cm pour 1 unit´e sur les deux axes.

Partie B :

Dans cette partie, on utilise les résultats pr´ecédents pour étudier la glyc´emie (taux
de glucose sanguin) d’une personne observ´ee après ingestion de sirop de glucose.
On suppose que cette glyc´emie

(
en g.L−1

)
en fonction du tempsx (en heures) est

donnée par

f(x) = ln(4x + 1) − x + 1

où x varie dans l’intervalle

[
0 ;

5
2

]
.
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1. Déterminer l’instant (en minutes) auquel la glyc´emie de cette personne est max-
imale.

2. Toute modification de la glyc´emie qui s’écarte de25 % de la valeur moyenne de
1 g.L−1 provoque des perturbations plus ou moins graves chez l’homme.
Déterminer l’intervalle dans lequel doit rester la glyc´emie pour éviter toute per-
turbation.

3. Une glycémie supérieure 1,25 g.L−1 est appel´ee hyperglyc´emie ; une glyc´emie
inférieure 0,75 g.L−1 est appel´ee hypoglyc´emie.

(a) Déterminer graphiquement le ou les intervalles de temps (en heures) pen-
dant lesquels la personne observée est en hyperglyc´emie (faire apparaˆıtre
les traits de construction utiles).

(b) Même question pour l’hypoglyc´emie.

2


